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/ / 

Một sô tính chât hay dùng trong Oxy 


võ QUANG MẪN 

Ngày 11 tháng 11 năm 2015 


Tính chất 1. Cho tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp o, trọng tâm G và trực tâm 
H. Gọi AD là đường kính của (O) và M là trung điểm của BC. Khi đó: 

1. Tứ giác BHCD là hình bình hành. 

2. G củng là trọng tâm tam giác AHD. 

3. o, G, H thảng hàng và HG = ^HÓ. 

4. ÃH = 2ÕM. 

Lời giải: 



Bài toán 1. Trong mặt phang Oxy, gọi H(3;-2), I(8;11),K(4;-1) lần lượt là trực tâm, tâm đường 
tròn ngoại tiếp, chân đường cao vẽ từA của tam giác ABC. Tím tọa độ các điểmA, B, c. (sở thành 
phố Hồ Chí Minh 2015) 
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Bài toán 2. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác đường cao AA' có phương trình 
X + 2y - 2 = 0 trực tâm 2;0) kẻ các đường cao BB' và cơ đường thẳng B'c' có phương trình 
X - y +1 = 0. M(3; -2) là trung điểm BC. Tìm tọa độ các đỉnh A, B, c. (Nghĩa Hưng c 2015) 

Bài toán 3. Trong mặt phang Oxy cho tam giác ABC có đỉnh A{ 2; -2), trọng tâm G (0; 1) và trực 
tâm H(ị; l). Tỉm tọa độ của các đỉnh B, c và tính bán kính của đường tròn ngoại tiếp tam giác 
ABC. (Nguyễn Hiền, Đà Nang 2015) 

Bài toán 4. Trong mặt phang ( Oxy ), cho tam giác ABC có trung điểm của BC là M(3; -1), đường 
thẳng chứa đường cao vẽtừB đi qua E{-\;-3) và đường thẳng chứa cạnh AC quaF{ 1;3). Timtoạ 
độ các đỉnh của tam giác ABC biết D(4; -2) là điểm đối xứng của A qua tâm đường tròn ngoại tiếp 
tam giác ABC. (Núi Thành 2015) 

Tính chât 2. Cho tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp o, trực tâm H. GọiAH cắt(O) 
tai H’. Khi đó: 

1. H, H’ đối xứng nhau qua BC. 

2. Điểm 0’ đối xứng với o qua BC là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác HBC. 

3. (O) và (ơ) có cùng bán kính. 

Lời giải: 


A 



Bài toán 5. Trong mặt phang Oxy, cho tam giác nhọn ABC. Đường trung tuyến kẻ từ đỉnh A và 
đường thẳng BC lần lượt có phương trình 3x + 5y - 8 = 0, X - y - 4 = 0. Đường thẳng qua A và vuông 
góc với đường thẳng BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm thứ hai là D(4, -2). Viết 
phương trình đường thẳng AB, biết hoành độ điểm B không lớn hơn 3. (THPT Lê Quí Đôn - Tây 
Ninh 2015) 


Võ Quang Mân 
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Bài toán 6. Trong mặt phẳng Oxy, gọi H{3;-2), /( 8 ; 11),/C(4;-1) lần lượt là trực tâm, tâm đường 
tròn ngoại tiếp, chân đường cao vẽ từA của tam giác ABC. Tìm tọa độ các điểm A, B, c. (sở thành 
phố HCM 2015) 

Tính chất 3. Cho tam giác ABC có đường tròn nội tiếp (I) và đường tròn ngoại tiếp (O). 
Đường thẳng AI cắt (O) tại K và BC tại D. Khi đó: 

1. KB = KC = KI hay K là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác BIC 

2. Gọi J là điểm đối xứng vôi I qua K thì tứ giác BICỊ nội tiếp trong đường tròn tâm K hay 
K là trung điểm IJ 

3. J là tâm đường tròn bàng tiếp góc A. 

4. BK là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABD. 

Lời giải: 



Bài toán 7. Trong mặt phang tọa độ Oxy cho tam giác ABC có đinh A(l; 5) . Tâm đường tròn nội 
tỉêp và ngoại tiêp của tam giác lân lượt là 1(2; 2) và K{(-]3). Tim tọa độ B và c. (THPT Lê Quí Đôn 
- Tây Ninh 2015) 


Võ Quang Mân 
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Tính chât 4. Cho tam giác ABC không cân nội tiếp đường tròn (O) . Gọi AD, AE lần lượt là 
các phân giác trong và ngoài của tam giác. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của DE, BC. Khi 
đó, 

1. AD, AE lần lượt đi qua trung điểm cung nhỏ và cung lớn BC của (O). 

2. TứgiácAMNO nội tiếp. 

3. AM là tiếp tuyến của đường tròn (O). 

4. Tam giác AMD cân tại M 


Lời giải: 



Bài toán 8. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy cho tam giác ABC CÓA{ 1;4), tiếp tuyến tại A của 
đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC cắt BC tại D , đường phân giác trong của ẤDBcó phương 
trình x-y + 2 = 0, điểm M (-4; 1) thuộc cạnh AC. Viết phương trình đường thẳng AB. (YÊN 

PHONG SỐ 2 năm 2015) 

Bài toán 9. Cho ABC nội tiếp đường tròn, D(l; -1) là chân đường phân giác của góc A, AB có 
phương trình 3x + 2y - 9 = 0, tiếp tuyến tại A có phương trình A : X + 2y - 7 = 0. Hãy viết phương 
trình BC. cD-14) 

Tính chất 5. Cho hình vuông ABCD. M, N lần lượt trên hai cạnh AB và AC. Khi đó 

AM + CN = MN o MDN = 45° o DH = AD o MD là phân giác của NMÃ 

Lời giải: 


Võ Quang Mân 
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Bài toán 10. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD vuông tại AvàD, có AB= AD < 
CD, điểm B(l;2) , đường thẳng BD có phương trình y = 2. Biết đường thẳng A : 7x - y - 25 = 0 cắt 
các đoạn thẳng AD,CD lần lượt tại hai điểm M, N sao cho BM vuông góc với BC và tia BN là tia 
phân giác trong của MBC . Tim tọa độ điểm D biết D có hoành độ dương 

Bài toán 11. Cho hình vuông ABCD. Gọi M là trung điểm của cạnh BC, N là điểm trên cạnh CD 
sao cho CN = 2ND. Giả sửM{^~; (A- 2012 CB ) và AN có phương trình 2x - y - 3 - 0. Tìm tọa độ 

điểm A. 

Bài toán 12. Trong mặt phang tọa độ Oxy cho hình vuông ABCD có điểm M(-2;-2) thuộc cạnhAB 
và điểm N thuộc đường thẳng AD sao cho đường thẳng CM là phân giác của góc BMN, phương 
trình đường thẳng CN: 3x + 4y-11 = 0. xác định tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD biết đỉnh 
B thuộc đường thẳng (d): 4x - 3y - 8 = 0 và đỉnh c có tung độ âm. 

Tính chất 6. Cho tam giác ABC có các đường cao AD, BE, CF đồng quy tại trực tâm H. Gọi 
o là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác. Khi đó: 

1. DA là phân giác trong và BC là phân giác ngoài tại đỉnh D của tam giác DEF. 

2. H là tâm đường tròn nội tiếp của tam giác DEF. 

3. OA vuông góc với EF. 

4. Đường thẳng nối trung điểm của AH, BC vuông góc với EF. 

Lời giải: 


Võ Quang Mân 
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Bài toán 13. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại A nội tiếp đường tròn (T) có 

tâm 1(0; 5). Đường thẳng AI cắt đường tròn (T) tại điểm M(5; 0) với M y A. Đường cao từ đỉnh c 

cắt đường tròn (T) tại điểm N{—(—) —-), N y c. Tim tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết B có 

5 5 

hoành độ dương. 

Bài toán 14. Trong Oxy cho đường tròn (C): (x -1) 2 + (y -1) 2 = 25 ngoại tiếp tam giác nhọn ABC. 
M(2;2), N(-l;2) là chân đường cao hạ từB, c. Tìm tọa độ các đỉnhA, B, c biếtA có tung độ dương. 
(Ngô Quyền - Ba vì lần 3 năm 2015) 

Bài toán 15. Trong mặt phang với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn (T) có 
phương trình (x - 1) 2 + (y - 2) 2 = 25. Các điểm K(-l;l), H(2;5) lần lượt là chân đường cao hạ từA, 
B của tam giác ABC. Tim tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết rằng đỉnh c có hoành độ dương. 
(Lương Ngọc Quyến, Thái Nguyên 2015) 

Bài toán 16. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm I(2;l), bán 
kính R = 5. Chân đường cao hạ từB, c, A của tam giác ABC lần lượt là D(4; 2), E(l; -2) và F. Tĩm 
tọa độ tâm đường tròn nội tiếp của tam giác DEF, biết rằngA có tung độ dương. (Lương Thế 
Vinh, Hà Nội, năm 2015) 


Võ Quang Mân 
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Tính chất 7. Cho hình vuông ABCD. Gọi M là trung điểm của BC, N là điểm trên cạnh AC 
sao cho AN = -ịAC. p là trung điểm AB. Khỉ đó 


1. Tam giác DMN vuông cân tại N. 

2. Tam giác NPM vuông tại p và PM = 2 PN. 

^ . IN CM ,, . v 7 , 

3. Cho N chạy trên AIvàM chạy trên BC. Khi đỏ = —— khi và chi khi tam giác DNM 

, / . ' T IA CB 6 

vuông cân tại N. 


Lời giải: 


A D 



Hệ quảl. Cho tam giác ABC vuông tạiA và có đường cao AH. Gọi M, N lần lượt là các điểm 

thuộc AH và BH. Khi đó CM1AN khi và chỉ khi -7-- = -77-7- . Đặc biệt ta hay xét M, N là trung 
; HB HA J 6 

điểm AH,BH, hoặc CM, AN là phân giác góc ACH, BAH. 


Võ Quang Mân 
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A 



Lời giải: 

Bài toán 17. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có điểm M là trung điểm 
của đoạn ABvàNlà điểm thuộc đoạn AC sao cho AN = 3NC. Viết phương trình đường thẳng CD 
biết rằngM(l;2) vàN{ 2;-l). (A-14) 

Bài toán 18. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD, điểm M(5;7) nằm trên 
cạnh BC. Đường tròn đường kính AM cắtBC tại B và cắtBD tại N(6;2), đỉnh c thuộc đường thẳng 
d: 2x-y-7=0. Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuôngABCD, biết hoành độ đỉnh c nguyên và hoành 
độ đỉnh A bé hơn 2. 

Bài toán 19. Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có tâm I. Trung điểm 
cạnhABlàM{ 0; 3), trung điểm đoạn CI là /(1;0). Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông, biết đỉnh D 
thuộc đường thẳng A:x-y +1 = 0. (NgôGiaTự, Vĩnh Phúc 2015) 

Tính chất 8. Cho hình chữ nhậtABCD . Gọi H là hình chiếu vuông góc của B trên đường 
chéo AC. Các điểm MK, lần lượt là trung điểm củaAH và DC. Chứng minh rằng BM1KM. 

a) Đặc biệt khi ABCD là hình vuông thì tam giác BMK vuông cân tại M. 

b) Gọi E là trung điểm BH. Khi đó MECK là hình bình hành và E là trực tâm tam giác MBC. 

V. . z _ * ,, i ^7 7 í ^7 HM HE CK 

c) Bài toán vân còn đúng khi M thuộc đoạn HA và thóa hệ thức —— = —- = —— 

õ • HA HB CD 

Lời giải: 


Võ Quang Mân 
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A B 



Bài toán 20. Cho h ình chư nhậtABCD, qua B kẻ đường thẳng vuông góc với AC tại H. Gọi E, F, G 
s - , , v x 17 29 17 9 ’ 

lân lượt là trung điếm các đoạn thăng CH, BH vàAD. Biêt E{~r] 22.) t F(~r]G{l;5).Tìm tọa độ 

5 5 5 5 

tâm đường tròn ngoại tiếp tam giácABE 

Bài toán 21. Cho hình thang ABCD vuông tại A, D có CD = 2AB. Gọi H là hình chiếu của D lên 
? 22 14 ? ^ 

AC. Điểm M{22-ZA) là trung điểm cua HC, cho D(2;2) vàB £ d : x-2y + 4 = 0. Tìm tọa độ các đinh 
5 5 

hình thang. 

Bài toán 22. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho hình chữ nhậtABCD có điểm H(l;2) là hình chiếu 
vuông góc của A lên BD. Điểm là trung điểm của cạnh BC, phương trình đường trung 

tuyến kẻ từA của A ADHlà cT. Ax + y - A = 0. Viết phương trình cạnh BC. (THPT Triệu Sơn 5, 
Thanh Hóa 2015) 

Tính chất 9. Cho tam giác ABC. K là một điểm trong mặt phẳng tam giác không trùng với 
các đỉnh của tam giác. Gọi M, N, p là hình chiếu của K trên các cạnh BC, AC vàAB. Khi đó K 
thuộc đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC khi và chỉ khi M, N, p thẳng hàng. (Đường thẳng 
đi qua 3 điểm M, N, p được gọi là đường thẳng Simson của tam giác ABC ứng với điểm K) 

Lời giải: 


Võ Quang Mân 
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Bài toán 23. trong mặt phẳng Oxy cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn (I). Điểm M (5; 4) là một 
điểm thuộc đường tròn (I). Gọi D(l; 6), E(l; 2), F theo thứ tự là hình chiếu vuông góc của M trên 
AB, BC, CA. Xác định các đĩnh của tam giác ABC, biết điểm F thuộc đường thẳng 2x+y=0. 

Bài toán 24. Trong mặt phang Oxy, cho hình chữ nhật ABCD nội tiếp đường tròn (C) : (x - 2) 2 + 
(y - 4) 2 = 25.Trên cungAB lấy điểm M(khác AvàB). Gọi p, Q, R, s lần lượt là hình chiếu của điểm 
M trên AD, AB,BC,CD. Biết rằng p (-2; 8), đường thẳng chứa RS có phương trình (A) : x-y + 2 = 0, 
điểm B có hoành độ nguyên thuộc đường thẳng 5x-4y-2 = 0. Tỉm tọa độ các đỉnh A, B,C,D ( 
Ỉc2pi lần 7 năm 2014) 

Tính chất 10. Cho điểm M và hai tia Mx, My. A, B chạy trên Mx, c, D chạy trên My. Khi đó 
bốn điểmA, B, c, D nội tiếp đường tròn khi và chỉ khi MA.MB = MC.MD 

Lời giải: 


Võ Quang Mân 
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Bài toán 25. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại A, điểm B(l;l) . Trên tia 
BC lấy điểm M sao cho BM.BC = 75. Phương trình đường thẳng AC: 4x + 3y -32 - 0. Tìm tọa độ 

p x v x '' . 5^/5 

điếm c hiêt bán kính đường tròn ngoại tiêp tam giác MAC băng —— • 

Tính chất 11. Cho tam giác ABC cân tại A CÓM là trung điểm BC. Gọi H là hình chiếu của 
M lên AC và Klà trung điểm MH. Chứng minh rằng AK1BĨI. 

Lời giải: 


Võ Quang Mân 
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A 



Tính chât 12. Cho tam giác ABC, đường tròn nội tiếp ự) tiếp xúc với các cạnh BC, CA, AB 
lần lượt tại D, E, F. Khi đó 

1. GiảsửEF cắtBC tạiK thì ( K,D,B,C) = -1 suy raMD.MK = MB 2 = MC 2 . 

2. Giả sử AD cắt EF tại p và cắt (ỉ) tại Q thì {A, P,Q,D) = - 1. 

3. 

Lời giải: 


Võ Quang Mân 
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A 



Bài toán 26. Cho tam giác ABC có B Ị^; 1 đường tròn nội tiếp tiếp xúc vôi các cạnh BC, CA, AB 
lần lượt tại D, E, F. ChoD{ 3 ; 1 ), EF:y- 3 = 0 . Tìm A biết A có tung độ dương. (B-ll) 

Bài toán 27. Cho tam giác ABC có đường tròn nội tiếp tiếp xúc với các cạnh BC, CA, AB lần lượt 
tạiD, E, F. Cho D{3;1), EF :y-3-0, điểm M{4;2) là trung điểm của BC . TìmA,B,C . 

Bài toán 28. Cho tam giác ABC có đường tròn nội tiếp tiếp xúc với các cạnh BC, CA, AB lần lượt 
tạiD, E, F. ChoD{ 3 ; 1 ), EF:y-3 = 0, điểm A{ 7 ; 6 ). ĩĩmB,C . 

Tính chât 13. Cho tam giác ABC, trực tâm H nội tiếp đường tròn (O). Các đường cao 
AD, BE, CF.EF cắtBC tại K.M là trung điểm BC. Khi đó 

1. MD.MK=MB 2 = MC 2 . 

2. Gọi T là giao điểm của tia MH với đường tròn (O). Chứng minh rằngBC, EF, AT đồng 
quy tại K. 

3. AM cắtKH tại I và AM cắt (O) tại J. Ta có MI = MJ 


Võ Quang Mân 
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điểm BC. Giả sử đường thẳng EF có phương trình 2x - y + 2 = 0. ĩĩm tọa độ các đỉnh A, B, c. 

Bài toán 30. Trong mặt phang tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trực tâm H(3; 0) và trung điểm 
của BC là 1(6; 1). Đường thẳng AH có phương trình X + 2y-3 = 0. Gọi D, E lần lượt là chân đường 
cao kẻ từBvàC của tam giác ABC. xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết đường thẳng 
DE: x-2 = 0 và điểm D có tung độ dương. (Chuyên Vĩnh Phúc 2015) 

Tính chât 14. Cho (O) một dây cung AB với I trung điểm. Qua I xét 2 dây cung MN và PQ 
tùy ý sao cho các dây nằy cắtAB ỞEvàE Chứng minh rằng I trung điểm EF. (định lý con 
bướm) 

Lời giải: 
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Gọi K, T lần lượt là trung điểm của dây MFỊ NQ. Ta có tứ giác OIEK và 01FT nội tiếp. Suy ra: 
ZEOI = ZEKIZFOI = ZITF. Mặt khác tam giác I Mp đồng dạng với IN Q vàlK,IT lần lượt là hai 
trung tuyến suy ra ZEKI = ZITN 

Do đó: ZEOI = ZFOI Vậy tam giác OEF có 01 vừa phân giác vừa đương cao nên nó làm tam 
giác cân. Suy ra IE - IF 

Tính chất 15. Cho tam giác ABC nhọn, đường cao BD, CE cắt nhau ở H (D thuộc AC; E 
thuộc AB). Lấy I là trung điểm BC. Qua H kẻ đường thẳng vuông góc với HI cắtAB, AC ở M, 

N. Chứng minh HM = HN. 

Lời giải: 
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A 



Kẻ đường tròn đường kính BC. Ta có tứgiácBCDE nội tiếp theo bài toán con bướm có d vuông 
góc với IH nên HM = HN 

Tính chât 16. Cho hình vuông ABCD với 4 điểm M,N,P,Q lần lượt nằm trên bốn cạnh 
AB,BC, CD, DA. Cho tọa độ các điểm M, N,P,Q. Dựng lại hình vuông? (Bài này đã từng đọc 
khỉ học phổ thông) 

Lời giải: 
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A Q D 



1. Dựng QN' vuông góc với MP và QN r = MP thì N, N' nằm trên cạnh BC. 

2. Từ đó suy ra cách dựng. 

3. 


Tính chất 17. Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn ( 0).M là trung điểm BC. Hạ BD,BE 
lần lượt vuông góc với AC, AO. Khi đó M, E, D thẳng hàng. 

Lời giải: 
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Bài toán 31. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại A, điểm B(l;l) . Trên tia 
BC lấy điểm M sao cho BM.BC = 75 . Phương trình đường thẳng AC: 4x + 3y -32 = 0. Tìm tọa độ 

„ X _ , _ ^ . 5^/5 

điếm c hiêt bán kính đường tròn ngoại tiêp tam giác MAC băng ~Y~- 

1. Tam giác ABC vuông tại A đểlàm gì? 

2. BM.BC = 75 sử dụng chổnào? 

3. Bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giácAMC? 

Lời giải: 



Tính chất 19. Cho hình chữ nhật ABCD có BC = 2AB. Hạ BI vuông góc vôi AC. Gọi H là 
điểm đối xứng của B qua AC. Hạ HK vuông góc CD. Gọi E là điểm đối xứng của A A qua I. 
Khi đó 

1. Ãc = 5ÃÌ 

2. HE1AD 

3. HK = 2KD = ịKC 

4 

4. Nếu M,N lần lượt là trung điểm AD,BC, và p là điểm đối xứng của M qua N thì 
PD1AC,PD = AC. 

Lời giải: 
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Bài toán 32. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình chữ nhậtABCD có AD = 2AB, gọi M, N lần 
lượt là trung điểm của cạnh AD, BC. Trên đường thẳng MN lấy điểm K sao cho N là trung điểm 
củađoạn thẳngMK. Tìm tọa độ các đỉnh A, B, c, D biết K(5]-l), phương trình đường thẳng chứa 
cạnh AC: 2x + y - 3 = 0 và điểm A có tung độ dương. cBắc Ninh năm 2014) 

2 _ ? 31 17 

Bài toán 33. Trong mặt phăng tọa độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD, CÓAD = 2AB. Điếm -ir ) 

5 5 

là điểm đối xứng của điểm B qua đường chéo AC. Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhậtABCD, 
biết phương trình CD : X - y - 10 = 0 vàCcó tung độ âm. cBắc Ninh năm 2015) 
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Tính chât 20. Cho tam giác ABC cân tại A nội tiếp đường tròn (0). AK là đường kính. D 
là điểm trên cungBC chứa A. Đường tròn ngoại tiếp tam giác AOD cắt các cạnh AB, AC tại 

M, N. Nối DK cắtBC tại E. Khi đó 

1. MN là trung trực của DE 

2. Bài toán vẫn còn đúng khi D di động trên (0) 

3. Tổngquát, cho tam giác ABC bất kỳ. GiảsửAO cắtBC tạil vàMN cắtDE,BC tại J,p. 

Ta có tứ giác PIKJ nội tiếp. 

Lời giải: 

L / 

/ \ 

A 

o/ \ 

\j \ E 


Bài toán 34. Cho tam giác cân ABC 
cung nhỏ AB, nối IK cắtBC tại M. Đ 
độ các đỉnh tam giác ABC. 

nội tiếp đường tròn (C), AK là đường kính /(— 3 ; 0 ) nằm trên 
ương trung trực MI cắt AB,AC tại D(-l;-l),iĩ(3;3). Tim tọa 

Tínhchất21. Cho tamgiácABC, đườngtròn (/) tiếp xúc với các cạnh BC,CA,AB tại D, E, F. 
Giả sử BI cắtEE tại K. Khi đó BKC = 90 °. 


Lời giải: 
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Bài tập cơ bản và rèn luyện 

Bài tập 1. 1. Tam giác ABC có trọng tâm G(l; 2 ); h a : 4x - y - 1 = 0 ; h b : X - y + 3 = 0 . Tìm tọa độ 

các đỉnh A, B, c. 

2. Tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp 7(4; 0); ha : X + y - 2 = 0; m a : X + 2y - 3 = 0. ĩĩm 
tọa độ các đỉnh A,B,C. 

3. Tam giác ABC có l a : x+y-3 = 0; m b : x-y+l = 0;h c :2x+y+l = 0. Tìm tọa độ các đỉnh A,B,C. 

4. Tam giác ABC cân tạiA có AB : 3x-y + 5 = 0, BC: x + 2y-1 = 0. Lập phương trình AC biếtAC 
qua M(l; -3). 

5. Cho A{\) 1). Tim B e Ox, c e A: y = 3 sao cho tam giác ABC đều. 

6. Hình thoiABCD có A(ữ)D; BD \ x + 2y-7 = 0; AB : x + Ty- 7 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh B,C,D. 

7. Tam giác ABC có l a : X - y = 0; h c : 2x + y + 3 = 0; AC qua M(0,-1); AB = 2AM. Viết phương 
trình các cạnh của tam giác. 

8. Cho dị : 2x - y +1 = 0, d 2 : X + 2y - 7 - 0. Lập phương trình đường thẳng đi qua gốc tọa độ sao 
cho đường thẳng này cùng vôi dị, d 2 tạo thành 1 tam giác cân. 

9. Cho A{ 2; 1), 5(0; 1), C(3;5), D(-3; -1). Viết phương trình các cạnh của hình vuông có 2 cạnh 
song song đi qua A,c và 2 cạnh song song còn lại đi qua B, D. 
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10. Hình chư nhật ABC D có AB : x-2y-l = 0, BD :x-7y+14 = 0, AC quaM{ 2;1). Tìm tọa độ các 
đỉnh A, B, c, D. 

11. Tam giác ABC có A thuộc d : X - 4y - 2 = 0, cạnhBC song song với d, h b :x + y + 3 = 0, M(l;l) 
là trung điểm AC. Tìm tọa độ các đỉnh A, B, c. 

12. Hình chữ nhật ABCD có AB song song vôi A : 2x + y = 0; AB qua M(2;-l); BC qua N{- 2;0); 
giao điểm hai đường chéo là gốc tạo độ. xác định tọa độ các đỉnh. 

13. Hình thoi ABCD có A{ 0;4); 6(2;0); hai đường chéo cắt nhau tại gốc tọa độ. Tìm tọa độ các 
đỉnh c, D. 

14. Cho tam giác ABC có trực tâm ^ Ị ^3 ’ — 3 trun s điểm các cạnh AB, AC lần lượt là M(l;4), 
N{- 1;3). Tỉm tọa độ các đỉnh A, B, c. 

15. Tam giác ABC CÓA(5;2), m c :2x-y+3 = 0 và đường trung trực của cạnh BC tò A: X + y - 6 = 0. 
Tim tọa độ các đỉnh B, c. 

16. Tam giác ABC có A thuộc d : X - 4y - 2 - 0, BC song song vói d, h b : x + y + 3 = 0, trung điểm 
của AC là M(l; 1). Tìm tọa độ các đỉnh A, B, c. 

17. Tam giác ABC có A{- 3; 6), trực tâm H{ 2; 1) và trọng tâm G [ 3 ; 3 j • ^ im l h a độ các đỉnh B, c. 

18. Hình thoi ABCD có cạnh bằng 5; A{T, 5); hai đỉnh B, D nằm trên đường thẳng d : x-2y +4 = 0. 
Tỉm toạ độ các đỉnh B,c, D. 

19. Hình thoi ABCD có tâm 7(1;0); trung điểm của AB là M(0;3); CD qua N{ 8;-3). Tìm toạ độ 
các đỉnh A, B, c, D. 

20. Hình chữ nhậtABCD có tâm 7(1;2), AB = 3AD; đường thẳng AB qua M{- 2;4); đường thẳng 
CD qua Nl 1;3). Tìm toạ độ các đỉnh A, B, c, D. 

21. Tam giác ABC vuông tại A(1;0) ; 5C : y - 2 = 0; đường tròn tâm A tiếp xúc với BC và cắt AC 
tại trung điểm M. xác định tọa độ các đỉnh B, c. 

22. Tam giác ABC vuông tại A{- 3; 2); B, c thuộc đường thẳng d:x-y- 3 = 0. Tìm các điểm B, c 
sao cho tam giác ABC có diện tích nhỏ nhất. 

23. Hình vuông ABCD có tâm 7(4;-2); đường thẳng AB qua 77(-2;-9), đường thẳng CD qua 
77(4; -7). Tỉm tọa độ các đỉnh A, B, c, D. 

24. Tam giác ABC có trực tâm 77(3;4), trung điểm của BC là A7(5;4) và chân đường vuông góc 
hạ từ đỉnh c là F{ 3; 2) . xác định tọa độ các đỉnh A, B,c. 

25. Cho tam giác ABC vuông tại A có 5(1; 1), đường tròn đường kính AB là [S): X 2 + y 2 - 4x-2y + 
4 = 0, (S) cắtBC tại điểm thứ hai 77, BC = 4577. Tỉm tọa độ các đỉnh A, c. 

26. Tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp 7(4; 0), ha : X + y - 2 = 0, h b : X - 2y - 5 = 0. Tỉm tọa 
độ các đỉnh của tam giác ABC. 
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^ „ 93 ? ? 

27. Hình chư nhật ABCD có diện tích băng 12; tâm J(^; trung điếm của AD là M(3;0). xác 
định tọa độ các đỉnh A, B, c, D. 

28. Tam giác ABC có tâm đường tròn nội tiếp, ngoại tiếp lần lượt là K{ 4; 5), /(6; 6), đỉnh A{ 2; 3). 
Tim tọa độ các đỉnh B, c. 

;2 2 

29. Cho (E): + y- = 1, A: 2x + y + 3 = 0. Viết phương trình đường thẳng d vuông góc với A sao 

cho d cắt (E) tại 2 điểm A, B mà diện tích tam giác OAB bằng 1. 

30. Hình vuông ABCD có A{- 2;6), điểm B thuộc đường thẳngd:x-2y + 6-0. Hai điểm M, N 
lần lần thuộc cạnh BC, CD sao cho BM = CN. Hai đường thẳng AM và BN cắt nhau tại 

/ • Tĩtn tọa độ đỉnh c. 

w 5 Ị • • 

31. Hình thang ABCD vuông tại A và D có diện tích bằng 24, đáy lớn CD, AD : 3x - y - 0, BD : 
X - 2y = 0, đường thẳng BC tạo với đường thẳng AB một góc 45° . Viết phương trình đường 
thẳng BC biết điểm B có hoành độ dương. 

32. Tìm điểm M thuộc trục tung sao cho từ M kẻ được 2 tiếp tuyến MA, MB đến đường tròn 
(C): (x - 4) 2 + y 2 = 4, vói A, B là các tiếp điểm sao cho AB qua E{4) 1) . 

33. Tam giác ABC vuông cân tạiA, đường thẳng BC:x + 7 y -31 = 0, đường thẳng AC qua E{7]7), 
đường thẳng AB qua F{2; -3) và F lchông thuộc đoạn thẳng AB. Tim tọa độ các đỉnh A, B, c. 

34. Cho đường tròn (C): X 2 + y 2 - 2x + 4y + 1 = 0 có tâm I, A:x-y+l = 0. Từ điểm M thuộc đường 
thẳng A vẽ 2 tiếp tuyến MA, MB đến đường tròn (C) với A, B là các tiếp điểm. Tìm tọa độ 
điểm M sao cho diện tích tứ giác MAIB bằng 4 \/3. 

35. Tam giác ABC có trực tâm H{-1;4), tâm đường tròn ngoại tiếp /(—3;0) và trung điểm cạnh 
BC là M{ 0; -3) . Tìm tọa độ các đỉnh A, B, c biết B có hoành độ dương. 

36. Đường tròn (C) có tâm I (2; 2) cắt đường tròn (S) :x 2 + y 2 = 1 tại 2 điểm A, B phân biệt sao cho 
AB = \Ỉ2. Viết phương trình đường thẳng AB. 

37. Hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 16, các cạnh AB, BC, CD, DA lần lượt qua M(4;5), 
N( 6;5), P(5;2), Ọ(2;l). Viết phương trình cạnh AB. 

38. Cho điểm K{ 3; 2) và đường tròn (C): X 2 + y 2 - 2x- 4y + 1 = 0 có tâm I. Tim tọa độ điểm M thuộc 
(C) sao cho ĨMK = 60°. 

39. Cho 3(1;4) và 2 đường tròn (C): (x - 2) 2 + (y - 3) 2 = 13, (S): (x -1) 2 + (y - 2) 2 = 25. Tìm điểm M 
thuộc (C) và điểm N thuộc (S) sao cho tam giác AMN vuông cân tại A. 

40. Hình chữ nhậtABCD có tâm J(l;4), A thuộcd \: X + y = 0, c thuộcd 2 : 2x- y + 7 - 0 và đường 
thẳng AB qua M(0; -4). xác định tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD. 

41. Tỉm điểm I thuộc đường thẳng d:x-y -1 = 0 sao cho đường tròn tâm I bán kính 1 tiếp xúc 
ngoài vôi đường tròn (C) : X 2 + y 2 - 4y = 0. 
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42. Tam giác ABC có diện tíchbằng2, A(1;0), B(0;2) và trung điểm AC thuộc đường thẳng d : 
X - y = 0. Tìm tọa độ đỉnh c. 

43. Hình vuông ABCD cóAC:x + 2y-3 = 0, đỉểmD thuộc d: x-y-2 = 0 và đường thẳngBC qua 
M{ 7; -7). Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông biếtD có hoành độ âm. 

44. Tam giác ABC có chân 3 đường cao ứng vói các đỉnh A, B, c lần lượt là D(l; 1), E{- 2;3), 
F{ 2; 4) . Viết phương trình cạnh BC. 

45. Tim tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD ngoại tiếp đường tròn (S): (x - 2) 2 + (y - 3) 2 = 10 
biết A có hoành độ dương và đường thẳng AB qua điểm E{- 3; -2). 

46. Tam giác ABC có l a : 2x - y - 3 = 0, hình chiếu vuông góc của B trên AC là £(- 6; 0) và hình 
chiếu vuông góc của c trên AB là £(-4;4). Tìm tọa độ các đỉnh A, B, c. 

47. Cho (C): X 2 + y 2 + 2x - 6y + 6 = 0 có tâm I và đường thẳng d : mx - 4y + 3 m + 1 = 0 . Tìm m để 
đường thẳng d cắt đường tròn (C) tại 2 điểm A, B phân biệt sao cho ẤĨB = 120 °. 

48. Viết phương trình đường thẳng A qua A{ 2; 3) sao cho A cắt 2 đường tròn (Ci) : x 2 + y 2 = 13, 
(C 2 ) : (x - 6) 2 + y 2 = 25 theo 2 dây cung có độ dài bằng nhau. 

49. Hình vuông ABCD có CD : 4x-3y + 4 = 0, điểm M(2;3) thuộcBC, điểm N{ 1; 1) thuộc AB. Viết 
phương trình đường thẳng chứa cạnh AD. 

50. Tim điểm M thuộc trục tung sao cho qua M kẻ được 2 tiếp tuyến đến đường tròn (C) : X 2 + 
y 2 - 6x + 5 = 0 mà góc giữa 2 tiếp tuyến đó bằng 60°. 

51. Tim m để trên đường thẳng d:x+y + m - 0 cổ duy nhất điểm A để từ A kẻ được 2 tiếp tuyến 
AB, AC đến đường tròn (C) : (x - l) 2 + (y + 2) 2 = 9 sao cho tam giác ABC vuông. 

52. Cho tam giác ABC vuông tại A,M{ 3; 1) là trung điểm của AB, đỉnh c thuộc d:x-y + 6-0 và 
h a :2x-y = 0. Tìm tọa độ các đỉnh A, B, c. 

53. Cho (C) : (x + 3) 2 + Ịy - Ị j = 25, A : 2x - y + 1 = 0. Từ điểm A thuộc A vẽ 2 tiếp tuyến AM, AN 
đến đường tròn (C) với M, N thuộc (C). Tim tọa độ điểm A biếtMN = 6. 

54. Cho M(2; 1) , d: X - y = 0. Viết phương trình đường thẳng A cắt d tại A và cắt trục hoành tại 
B sao cho tam giác ABM vuông cân tại M. 

55. Cho đường tròn (C) : X 2 + y 2 - 8x + 6y + 21 = 0 và đường thẳng d:x + y- 1 = 0. Tìm toạ độ các 
đỉnh của hình vuông ngoại tiếp đường tròn (C) biết rằng có một đỉnh của hình vuông thuộc 
đường thẳng d. 

56. Cho đường thẳng d: 3x - 4y + 5 = 0 và đường tròn (C) : X 2 + y 2 + 2x - 6y + 9 = 0. Tìm điểm M 
thuộc đường tròn (C) và điểm N thuộc đường thẳng d sao cho độ dài MN nhỏ nhất. 

57. Viết phương trình đường thẳng A đi qua điêhĩMi 1;0), cắt đường tròn (Ci) :x 2 + y 2 -2x-2y + 

1 = 0 tại A và cắt đường tròn (C 2 ) : X 2 + y 2 + 4x - 5 = 0 tại B sao cho MA = 2MB. 
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58. Cho hình thoi ABCD có tăm 7(2; 1), AC = 2BD, điểm mỊũ; thuộc đường thẳng AB, điểm 
N{ 0;7) thuộc đường thẳng CD. Tìm tọa độ đỉnh B bỉếtB có hoành độ dương. 

59. Viết phương trình đường thẳng A tiếp xúc vói đường tròn (Ci): (x - 1) 2 + y 2 = ^ và cắt đường 
tròn (C 2 ): (x - 2) 2 + (y - 2) 2 = 4 theo một dây cung có độ dài2\Í2. 

60. Tam giác ABC có diện tích bằng 2, AB : X- y - 0, điểm E{ 2; 1) là trung điểm của cạnh BC. 
Tỉm tọa độ trung điểm F của cạnh AC. 

61. Cho M(2; -1), (S): X 2 + y 2 = 9. Viết phương trình đường tròn (C) có bán kính bằng 4 và cắt (S) 
theo 1 dây cung qua điểm M có độ dài nhỏ nhất. 

62. Cho (C): X 2 + y 2 - 2x - 2y - 14 = 0 và (S) : X 2 + y 2 - 4x + 2y - 20 = 0. Viết phương trình đường 
thẳng A cắt (C) và (S) theo các dây cung có độ dài lần lượt là 2\fĩ và 8. 

63. Cho A: X - y +1 = 0; (C): X 2 + y 2 - 2x = 0. Tìm điểm M thuộc (C) và điểm N thuộc A sao cho M 
đối xứng với N qua trục tung. 

64. Cho (C) : (x - l) 2 + (y - l) 2 = 1; (S) : X 2 + (y - 2) 2 = 4. Viết phương trình đường thẳng A II d : 
X + 2y +1 = 0 sao cho A cắt (C), (S) theo các dây cung có độ dài bằng nhau. 

65. Cho A{ 3; 1), d : X - y + 1 = 0, (S): (x - 2) 2 + (y + 2) 2 = 4. Tìm B thuộc d, c thuộc (S) sao cho tam 
giác ABC vuông cân tại A. 

66. Cho A:x + y- 3 = 0 cắt (C): X 2 + y 2 - 2x - 3 = 0 tại 2 điểm M, N. Tìm điểm A thuộc (C) sao cho 
tam giác AMN có diện tích lớn nhất. 

67. Tim điểm M thuộc trục tung sao cho từ M kẻ được 2 tiếp tuyến MA, MB đến đường tròn 
(C): (x - 4) 2 + y 2 = 4, với A, B là các tiếp điểm sao cho AB qua E{ 4; 1). 

68. Viết phương trình đường thẳng A tiếp xúc với (Ci): X 2 + (y + l) 2 = 4 đồng thời cắt (C 2 ): (x - 
l) 2 + y 2 = 2 theo một dây cung có độ dài 2. 

69. Viết phương trình đường tròn (C) có bán kính bằng 6 và tiếp xúc với (S) : X 2 + y 2 = 25 tại 
21(3; 4). 

70. Lập phương trình đường tròn (C) qua 6(1; 6) và tiếp xúc với (S): (x-2) 2 + (y-l) 2 = 2 tạiA{ 1;2). 

9 „.2 

X y J, X 1 v v „ 

71. Cho Elip [E):-J + Ỷ = lvà điếm A7(0; 2). Vỉêt phương trình đường thăng A qua M căt (E) tại 

hai điểm A, B sao cho 3 MA -5 MB= 0 
.2 2 

72. Cho Elip (£): ^ = 1 và đường thẳng A : 3x + 4y - 12 = 0. Chứng minh rằng A cắt (E) tại 

hai điểm A, B phân biệt và tìm điểm c thuộc (E) sao cho diện tích tam giác ABC bằng6. 

x} 2 

73. Cho Elip (£): ^- + ^ = 1 vàd\2x + y + 2 = 0. Viết phương trình đường thẳng A vuông góc vôi 
d, cắt (Ẹ) tại hai điểm A, B sao cho diện tích tam giác OAB bằng 1. 


Võ Quang Mân 


26 



Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 


74. Cho Fị, F 2 là các tiêu điêrn elip {E): = 1 (Fị có hoành độ âm). Đường thăng A qua F 2 

8 4 

song song vói d : X - y = 0 cắt (E) tại A, B. Tính diện tích tam giác ABFị. 


75. Cho Elip {E):—,- + ^- = 
a z b z 

minh rằng ^ 2+^2 


1, hai điểm A, B thuộc (E) sao cho tam giác OAB vuông tại o. Chứng 
_ a 2 + b 2 
a 2 b 2 
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